AxiomA supliment mAtemAtic-nr.39

CONCURSUL REZOLVATORILOR?

CLASA aV-a

1.

10.

Comparati numerele X si Y stiind ci:

X = 22010 _ 92009 _ 52007 si y = 27100 (34 )10 - 32 . 950
Monica Guita, Sibiu, Concursul ,,Regina Maria”

a) Determinati numdrul natural de forma ab8 care impartit la numarul natural ba da
catul 19 si restul 35.
b) Aflati suma resturilor pe care le obtinem daci impartim toate numerele mai mari
ca 200 si mai mici decat 700 la 37.
Doina Tatu, Sibiu, Concursul ,,Regina Maria”
a) Dou treimi din jumitatea numdrului 114, reprezintd jumitatea treimii unui numar
natural x. Aflag numérul X.
b) Doui treimi din jumitatea unui numir este cit jumdtatea treimii celui de-al
doilea. Stiind ca suma lor este 6030, aflati cele doud numere.
Delia Pastrama, Sibin, Concursul ,,Regina Maria”
La un concurs de tit, fiecdrui jucitor i se acordd un numir de 30 incerciri. Pentru fiecare
lovire a tintei se acordd 23 puncte, iar pentru fiecare ratare a tintei se scad 15 puncte.
Dupi un numdr de arunciri la tintd, un jucitor obtine 70 puncte. Care este numarul
maxim de puncte pe care poate si-l obtind acest jucitor, dupi ce a executat, in continuare,
toate aruncirile?

O.L.M. lalomita,2011

2004 . .
277" . Calculati suma S. Aritati ci S este

Se consideri suma S =2 +22 +2% + ...+
divizibil cu 5. Aritati cd S este divizibil cu 7.
O.L.M. lalomita,2011
Si se determine numerele naturale a, b, ¢ astfel Tncat:
{a,a+b,a+b+cju{55+b}={357}.
O.L.M. lalomita,2011
Se considerd n=3°-17° —51° +11° si m = (511 1 25° )2011 :125°° . Comparati numerele

m si n2ou
O.L.M. lalomita,2011
Un vas contine bomboane colorate astfel 48 verzi, 30 rosii, 12 galbene, 10 albastre.
Acestea sunt toate Tnvelite Tn folie, astfel incat sa nu stim ce culoare are o bomboani
oarecare. Care este cel mai mic numir de bomboane ce trebuie luat din vas pentru a fi
siguri ca avem cel putin 15 bomboane de aceeasi culoare?
Anton Constantin, O.L.M.2011, Vaslui

Fie numarul X =50-5%1. 2% _2012.
a) Numarul este patrat perfect ?
b) Calculati suma cifrelor numarului X

loan Pop, O.L.M.Cluj,2011

2011
92011 O

Si se scrie numirul A = ca sumi de doud cuburi perfecte, iar numirul B =1
ca sumd de doud pitrate perfecte.

Gherasim Feurdean, O.L.M.Cluj,2011

RS primesc solutii pana la 25iunie 2011
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CLASA aVl-a
Fie M multimea multiplilor lui 36 in a ciror scriete (in baza 10) nu apar alte cifre
decit 4, 6 sau 9. Cate numere cel mult egale cu 100 000 contine M ?
O.L.M. Teleorman, 2011
Se dd multimea: A={1,2,3,4,...,2010,2011}. Aflati numarul de elemente din ultimea A

care se divid cu 7 sau cu 11,

O.L.M. Teleorman, 2011
Sunt date n+1 unghiuri in jurul unui punct. Primele n unghiuri au masurile egale cu
(n+2)° si ultimul are masura de 37°. Calculati masura fiecaruia dintre unghiurile

congruente.
O.L.M. Teleorman, 2011
Determinati numarul natural nenul n, stiind ca 2010 impartit la 2n da restul 10, 2011
impartit la 3n da restul 61 si 2012 Tmpartit la 5n da restul 12.
Viorica David, O.L.M. Sibiu, 2011

Se considera numairul A=(1+2+3+...+2011)(1+1+1+ 1 j

ot
3 15 35 4040099
Si se determine o valoare a numirului X € N astfel incat numarul A+ X si fie
patrat perfect
Vasile Serdean, O.L.M.Cluj,2011
Fie numerele naturale n, care impirtite la 2007, dau citul mai mare decat restul cu 1.
a) S se arate cd suma numerelor date este divizibild cu 2007;
b) S se determine ultima cifrd a sumei acestor numetre.
Niculai Solomon, O.L.M.Vaslui,2011
Fie AD bisectoarea unghiului BAC din triunghiul ABC, in care (£A) = 60°. Pe laturile
AB si AC se considerd punctele E, respectiv F astfel incat m(ZBDE) = m(£ZCDF) =
60°. S4 se demonstreze cd [BE] = [EF] = [FC].
E. Blajut, Bacdu
Unghiurile <AOC si <COB sunt adiacente suplementare, iar punctele C si D sunt de o
parte si de cealaltd a dreptei AO, astfel incat m(«COD)=100" si
mM(¥BOD)=3-m(xAOC)<180°. Aflati:
a) Misurile unghiurilor ¥AOC, ¥COB si <BOD.

b) Misura unghiului format de bisectoarea <AOD si semidreapta opusd semidreptei
[OC.
Doina Tatu, O.L.M. Sibiu, 2011

Fie a si b doua numere naturale nenule distincte , astfel incat 31[a,b]=3a2 +b?, unde
s-a notat cu [a,b] c.m.m.m.c. al numerelor asib
a)Aratati ca 3b=2a
b)Determinati numerele naturale asi b
Maria si Anton Negrila,0.L.M. Prahova,2011

; . . o1 3
Sa se determine numerele naturale nenule a si b care verifica relatia : — + B =2.
a

Roxana Soare, O.L.M Prahova, 2011
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Se di suma:
S=1+2+3+4-5+6+7+8+9-10+...+(5n—4)+(5n—3)+(5n—2)+(5n—1)-5n.

Determinagi numdrul natural n pentru care S =175.
Simona Dumitrescu, O.L.M. Sibiu, 2011

in patrulaterul convex ABCD, M si N sunt mijloacele laturilor [DC], respectiv [BC]. Fie
AC M BD={0O} si MNM AC={P}. Aritati ci dacd O este centrul de greutate al
triunghiului AMN, atunci patrulaterul ABCD este paralelogram.

Lucia lepure, O.L.M. Cluj, 2011
Tn dreptunghiul ABCD notim cu O intersectia diagonalelor. Perpendiculara din O pe AC

intersecteazi latura DC Tn E i bisectoarea unghiului DAC in F. Perpendiculara in F pe AF
intersecteazi latura DC Tn G. Se cere;
a) Sd se arate cd triunghiul FEG este isoscel;
b) Si se afle valoarea unghiului DAC pentru care dreapta FG este paraleld cu DB.
O.L.M. lalomita,2011
Pe laturile unghiului xOy se iau punctele A, B,C e (OX si A',B',C'e Oy astfel incat
AB'”BA' si BC'”CB' . Si se arate ca AC '”CA' .
O.L.M. lalomita,2011

2)Sd se determine numerele intregi @ si b care verifici conditiile:
la| =10, |b|=5 si|a—b|=15.
b)Si se determine numerele intregi x si y stiind cd |X| <6si3x+5y=15
Delia Serb, Concursul ,, Regina Maria”,Sibin
Saseaflene N din egalitatea

77 7 2001
—+ +ot =
7.9 911 (n-2)-n 4016

Mioara Ghita, Concursul ,, Regina Maria”,Sibiu
Fie ABCD un paralelogram cu AB > BC si AB = 9 cm. Bisectoarele interioare
unghiurilor A si B intersecteazi latura CD Tn punctele A' si B' astfel incat
[DB'] = [B'A'] = [A'C]. Notim {0} = AA' n BB', O aflandu-se in interiorul
paralelogramului.
a) Aflati perimetrul paralelogramului ABCD.
b) Demonstrati ca AA' L BB
€) Daci aria triunghiului A'OB' este egali cu X CM?, aritati ci aria paralelogramului
ABCD este egald cu 16-X cm2,
Nicoleta Bocnt, Concursul ,, Regina Maria”,Sibiu
Fie AD bisectoarea unghiului BAC din triunghiul ABC, AB # AC. Si se determine misura
unghiului BAC stiind ci i + i = ﬁ .
AB AC AD

E.Blajut, Bacau
27
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Fie dreptunghiul ABCD si trapezul dreptunghic BCEF in plane perpendiculare cu
misura unghiului BCE de 90° si FB || EC . Daci AB = 8 cm; BC = 4 cm; CE = 1,6
cm si BF = 4,8 cm. S4 se determine:
a) misura unghiului dintre planele AEF si ABC;
b) tangenta unghiului dintre planele DEF si ABC.

Niculai Solomon,0.L.M. Vaslui,2011

2 2
Rezolvai ecuatia: (JZ.X**KHOJ _4::_(X—2m10.¢2j X € R\ {-2010;2010}
x—2010 X+ 2010

Gheorghe Floarea, Concursul ,, Regina Maria”,Sibiu

Se di cubul ABCDEFGH, in care O, si O, sunt centrele cercurilor inscrise in
triunghiurile ADB, respectiv BCD. Stiind ci 0,0,=2 cm, calculati:
a) misura unghiului dintre dreptele EO, si GO;
b) sinusul unghiului dintre dreptele PF si BG, unde P este simetricul lui D fagi de H.
Simona Dumitrescu, Concursul ,, Regina Maria”,Sibiu

Rezolvati in N ecuatia: 2x+xy+2y=2005.
Nicolae lvaschescu, Craiova

Se di E = x2(x2 +3)+ x?(3x+2)+ 2x? (x +3) + x(x* +6)
@) Si se arate ci expresia este divizibild cu 4 pentru orice valoare intreagd a lui X

E = x(x+2)-

b) Si se verifice identitatea
X2 +4x+3

O.L.M. lalomita,2011
Fie a,b e R astfelincit a=b-1sibe [1,3]. S4 se arate ci:

Ja? +b? —2b+1++/a? +b? —4a—6b+13 =22

O.L.M. lalomita,2011

S4 se determine numerele naturale N, pentru care existd numerele intregi a, b, C

astfelincat N> =a+b+csi n°=a’+b’+c?.
Guit Visilina, O.L.M.Galati,2011

ABCD este un tetraedru si G1, Gz, Gz sunt centrele de greutate ale triunghiurilor DBC,
DAC respectiv DAB.Demonstrati ci (515: ng | (ABC).

*k*%

D si E sunt mijloacele laturilor BC, respectiv. AC ale triunghiului dreptungic ABC

(M(LA) = 90°). Stiind ci 2- AD2 + 4 BE2 = 9- AB? | si se determine misurile
unghiurilor B si C ale triunghiului ABC.

E.Blajut, Bacau

Avratati ca ecuatia x ° -1y # =2012 nu are radacini intregi..
Nicolae Ivaschescu, Craiova



